Exercice 7

Réduire les expressions suivantes
A =24/500 — 3¢/75

B =1/27 +24/75 —4/108
C =24/32 +3¢/18 = 3¢/50
D =27 -2/3+5/12

E = — /245 + 21/45 + 5,/20
F=1/27+2{75 - /12

G = /45 +2¢/125 —1/80
H =1/150 +1/96 — 41/24

I =34/27 +41/300 — 5\/3
J =1/80 — 24/320 — 5v/45 + /180 + 31/5 — 2¢/125

Solution
Rappel : dans cet exercice, tu vas devoir utiliser la formule \/ab = \/5 \/E poura > 0etb >0

A =24/500 —3y/75 = 20/20 x 25 — 3¢/3x 25 = 24/4x 5% 25 - 3y/3x 25 =2 x2x 5\/5 - 3x 5/3

Donc A = 204/5 — 15/3

B =1/27+2V75 -1/108 =1/9x3 +2/25x3 —1/9x3 x4 =33 +5x2/3 -3x2/3

Donc B = 7\/5

C =2v/32+3/18 =31/50 = 2,/16 X2 + 3/9x 2 = 31/25 X2 = 2 x 4y/2 + 3 x 3y/2 =3 x 5¢/2

Donc C = 2\/5

D =27 -2V/3+5/12 =y/9x3 =23 +5\/4x3 =33 =23 +5x2/3

Donc D = 11\/3

E = —1/245 + 20/45 + 5,/20 = = /49 x5 +2,/9X 5 + 5y/4 x5 = = T\/5 +2x3V/5 + 5x2¢/5

Donc E = 9\/§

F=127+2V75-1/12=1/9x3 +21/25x3 —\/4x3 =33 +2x5/3 -2V/3

Donc F = 11\/§

G =45 +2¢/125 —1/80 = /9 x5 + 2¢/25 x5 —1/16 X5 = 3v/5 + 2 x 5\/5 — 44/5

Donc G = 9\/5

H = /150 + /96 — 44/24 = /25 x 6 + /16 X 6 — 4\/4 X 6 = 64/6 + 4/6 — 4 x 21/6

Donc H = 2\/6

I=3v/27 +44/300 — 54/3 = 3y/9x 3 + 4/100 X 3 — 54/3 =3 x 31/3 + 4 x 10y/3 = 5,/3
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Donc ] = 44\/§

J =1/80 — 24/320 — 51/45 + /180 + 31/5 — 2¢/125

=1/16 X5 = 20/64 x5 = 5/9x 5 +1/36 X 5 + 3v/5 — 24/25 x 5

=4/5-2x8/5-5x3/5+6\5+3/5-2%x5/5

DoncJ = — 28\/5

Exercice 8

Transformer les expressions suivantes pour qu’il n’y ait plus de radical (racine) au dénominateur

A 5
V6 -1
po_ VT

Vi3
I= 1-V3
C1+4/3
,_ 2+4/3
T
o 1++/6
" Vi
VA
VI3
VY3
N
v 1+4/3
2423
Solution

Rappel : pour faire disparaitre les racines du dénominateur, on utilise I’ « expression conjuguée » par
laquelle on va multiplier le numérateur et le dénominateur. Pour a + \/E a dans R etb > 0, I'expression

conjuguée est a — \/Z . Le produit correspond a une identité remarquable
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DoncJ:—5+3\/§
2
ey (V) (VVE) i yeayayios _ V3(1416)-VE(146)
V3i+ve  (V3+v6)(V3- \/_) 3-6 3
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Donc K =
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DoncL = -5 — 2\/_

VA5 (VErVE)(VE4S) Ao+ ay5 45+
VI-Vs o (V2-v5) (Va4 v5) 2
) \/5(\/§+\/§)+ 5(V2+5)
T 3
o A
3
Exercice 9
(8n+1+8n)2
On pose B (n) = 3
(4n_4n—1>

1. Calculer B(n)pourn =0etn =1
2. Montrer que B (n) ne dépend pas de n
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Solution
1. Calculons les valeurs demandées :

(8'+8)°  g+1? 92 () x4

B(0) = = = =3x4>=3x64
0) (40_4_1)3 <1_l)3 <i>3 33 X X
4 4
Donc B (0) = 192
o (8+8)°  (88+1)° 8x9? 8x(3) i
C(i—40)  @-npt ¥ F
Donc B (1) =192
2. Onconsidéren =2
B o = (8 +8)°  (8"8+D)  87x () ) e
= (411_4”_1)3 - (4n_1(4_ 1))3 T 43— %33 (43)n—l - 64n-1

Et on peut donc conclure que pour tout n, B (n) = 192 et est donc indépendant de n
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